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Ban. 1 (4 1.). Ha osnauum W, = Dom(p,) n E, = Ran(pg). Ban. 1 (4 1.). Ha osnauum W, = Dom(p,) u E, = Ran(pg).
JokazkeTe, 4€ CHIECTBYBa NIPDUMUTUBHO DEKyPCHBHU QYHKIUHA [ U JokaxkeTe, 9€ CbIECTBYBa MPUMUTUBHO DEKYyPCUBHU QYHKIUHU [ U
h, 3a KOUTO 3a BCHKO a u b: h, 3a KOUTO 3a BCAKO a u b:
a) Wyea,py = Wa N Ey; a) Wiiap) = Ea N We;
06) Whia) ={z |z = h(a)}. 6) Whia) ={z |z < h(a)}.
3an. 2 (3 ). Heka A u B ca mosypaspeliuMH MHOXECTBa, 33 3azn. 2 (3 ). Heka A u B ca moypaspemnMH MHOXECTBA, 32
KOUTO ChINo 3HaeM, ve AU B u A N B ca paspemumu. JlokaxKere, kouto AN B = (. Heka C e paspemmumo MHOXkKecTBO. Heka ocsen
ye A n B ca pa3peumuMy MHOXKECTBA. ToBa A C C C AU B. okaxkere, 1ue A e pa3pemumMo MHOKECTBO.
3aa. 3 (3 r.). [a pasrienaMme MHOXKECTBOTO 3an. 3 (3 T.). Ha pasrienaMme MHOXKECTBOTO
A = {z | W, e KpaiiHO MHOXKeCTBO }. A = {z | W, e Ge3kpaiiHO MHOKeCTBO }.
Hoxkaxkere, 9¢ A He e pa3speminMo MHOXecTBO (6e3 mosoBaBaHe Ha Hoxaxere, 4e A He e paspemInMoO MHOXKeCTBO (6e3 mosobaBaHe Ha
reopemara na Palic-Ycnenckn). rTeopemara na Palic-Ycnenckn).
Permenus

3amaua 1, BapuaHT 1

a) Pasrsienaiite dpyHknusra
0 ! z) A (3= z)~x
habay~ {0 12a(@) A EDlpn(2) = al
=!,  unage.
JlecHo ce cbobpasaBa, de Ta3du (PYHKIHS € U3YUCINMA, 3AI0TO MOXKEM J1a IPEeACTABUM h IO CIeIHUS HAYHH:
h(a, b, 7) ~ O(®1(a, z) + pz[|®1 (b, 2) — x| ~ 0]),
kbaero ®; e ynusepcannara byHKIuA 33 usuncaumure GyHkuuu Ha equH apryment. Ot S| Teopemara 3HaeM, Ue ChIIECTBYBA IPUMHUTHUBHO PeKypcupsHa dyHkums f,
Trakasa e h(a,b, ) = @r(q,p)(x). Bakaogabame, ge:
z € Wiy <= 'h(a,b,x) <= x€ W, & = € Ep.
6) Pasrunenaiite usuuciaumara GyHKIUS
0, x> S% (u,v)
=!,  unage.

flu,v,z) ~ {

Ot Teopemara 3a PEKyPCHBHA OMPEAEIHMOCT CHINECTBYBA HHIEKC €, 33 KOHTO
(Vv,z € N)[pe (v, ) ~ f(e,v,x)].
Cera npusarame S, reopemara Bbpxy ¢ (v, z). [loxyuasame, ue:

!@S%(eym(z) = lp.(v,z) <= !f(e,v,z) <= x> S;(e,v).

Heka na nonoxxum h(v) = Sll(e, v). Torasa 3a IPOU3BONHU T U a:

€ Wy < =2 Si(e7 a) < x> h(a).

3anadya 1, BapuaHT 2

Peurapa ce aHaJIOru4HO.

3amava 2, BapuaHT 1
B ra3u 3amada ce usnosssa teopemara Ha lloct, a cbmo u ciaegHuTe PAKTHU:
o ObenuHeHye HA IABE NMOJYPA3PEIINMU MHOXKECTBA € MOJyPa3pPernmMo MHOXKECTBO;
o CeueHHETO HA ABE HOJYPA3PEIINMU MHOXKECTBA € II0JIyPAa3PerrnmMo MHOXKECTBO;
e OOGbpHeTe BHUMAHNE, Y€ He € BAPHO, e ako A U B e moaypaspemnmo u A N B e nosnypaspemnmo, 1o A u B ca noaypaspemumu. Jlafite npumep!
e Cobmo Taka, ako A U B e pa3pemuMo MHOXKECTBO U B e pa3pemuMo He Cjensa, 4e A e paspemumo.
3azagara MOXKe 4a Ce pelnr Mo CJAeSHHUs HAYUH:

o Imame, ue: z € A <= (x € AUB) V (z € BN AN B). Or ycaosuero umame, 1e maoxkecrsara AU B, B u AN B ca nonypaspemunmu. Caenoarenno BN AN B
€ MOJIyPa3peIumo, 3aI10To e CeYeHrne Ha JBe ToJypaspemumu MuOkecTBa. [lonexe ofenunenne Ha aBe TOJyPA3PENINMU MHOYKECTBA € MOy PA3PeIInMo, IOy daBame,
4eA e mosypaspemnMo MHOXKeCTBO. I1o ycinosue nmame, ue A e moaypaspemnmo. Ot Teopemara Ha [Toct cnexnsa, ue A e paspemmnmo.

e 3a muowecrsoro B umawme, we: t € B <= (r € AUB) V (z € A & z € AN B). Pascbk/aasame aHAJOTHYHO.

3agaua 2, BapuaHT 2

Nmawme, we: © € A <= x € CVx € B. Ilonexe C e paspemumo, To C e nmonxypaspertumo. Ot ycinosuero umame, de B e momypaspenumo u 06eIMHEHNE Ha MOy Pa3PeriuMu
MHOXKECTBA € M0JIypa3pernuMo MHoxKecTBO. [lonyuaBame, ye A e nosypa3pemnmo. Ot reopemara Ha [loct caenBa, 4ye A e pa3pemumo, 3a1o0To 10 ycjaosue A e morypaspennmo.

3amaua 3, BapuaHT 1

JTa pmomycHeM, 4e A e paspemnmo MHOXecTBO. Jla duxcupame unaexkcure a u b, rakuBa 4e W, e kpaiiHo MmHO)kecTBO, a W), e Geskpaiino. IToHexxke A e paspemumo, TO

crneagHaTa beHKI_II/IH € TOTAaJIHa U3YHCIuMAa:
(@) {b, W, e KpaiiHo {b, z e A
xr) = =

a, W, e 6eskpaiiHo a, = ¢ A.
Or Bropa reopema 3a pexypcusara na Kinuun, chmcrsysa nHIEKC €, 32 KOHTO 0f (o) = pe. Cera mie pasryiename Kakso npejacrasiaasa muoxecrsoro We. Axo We e kpaiino,
ro copes nedununuara na dyuxunara f(e) = b. Torasa We = Wy() = W), e beskpaiino, cropen usbopa na b. Tosu ciyuait e nesb3morken. Axo We e 6eskpaiito, To
cropen nedunuiuara wa dyuxnuara f(e) = a. Toraa We = Wy() = W, e xpaiino, copex usbopa na a. Tozu cay4ait chuio e nesnamorxken. Ilonyuasa mpoTusope«ne c

HAILETO AOIyCKaHe, 4e A e pa3pelmnMo MHOKECTBO.

3amaua 3, BapuaHT 1

JTOKA3aTeJCTBOTO € AHAJOTUYHO, KaTo TyK dbyHkuuara f e nedpuHUpaHa KaTo:

f(m):{b’ W, e kpaiiHo _ {b, g A

a, W, e 6e3kpaiiHo a, =€ A.



