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Çàä. 1 (1.5 ò.). Íåêà å äàäåí îïåðàòîðà Γ : F1 → F1, êúäåòî:

Γ(f)(x) '
{

(x− 1)/3, x mod 3 = 1

f(f(x + 1)), èíà÷å

à) Äîêàæåòå, ÷å Γ å êîìïàêòåí îïåðàòîð.

á) Âÿðíî ëè å, ÷å !fΓ(0)? Îáîñíîâåòå îòãîâîðà ñè!

â) Äîêàæåòå, ÷å (∀x ∈ N)[!fΓ(x) =⇒ fΓ(x) < x].

Çàä. 2 (1 ò.). Äà ðàçãëåäàìå ñëåäíàòà ïðîãðàìà íà åçèêà õàñêåë:

f(x, y)
| rem x 5 == 0 = x
| rem x 5 == 1 = f(x - 1, f(x, y + 1)) + 1
| otherwise = f(x - 2, y) + f(x, y + 2)

Âÿðíî ëè å, ÷å DV JfK = DN JfK? Îáîñíîâåòå îòãîâîðà ñè ñ äîêà-
çàòåëñòâî.

Çàä. 3 (2.5 ò.). Çà åäíî êðàéíî ìíîæåñòâî îò åñòåñòâåíè ÷èñëà
D = {a1 < a2 < · · · < an}, äà îçíà÷èì êîäà íà D ñ ÷èñëîòî
u =

∑n
i=1 2ai . Íàïðèìåð, êîäúò íà ìíîæåñòâîòî {0, 2, 4} å 21.

Ñúùî òàêà, ïî äåôèíèöèÿ, êîäúò íà ∅ å 0. Ùå îçíà÷àâàìå ñ Du

êðàéíîòî ìíîæåñòâî ñ êîä u. Äàäåíà å ñëåäíàòà ïðîãðàìà íà
åçèêà õàñêåë:

h(a, b) = f(a, b) where
f(a, b)
| a == b = 1
| a /= 0 && b == 0 = 0
| rem a 2 == 1 = f(g(a), g(b)) * rem b 2
| otherwise = f(g(a), g(b))

g(x) = if x <= 1 then 0
else g(x - 2) + 1

Äîêàæåòå, ÷å:

(∀a, b ∈ N)[((!DV JhK(a, b) & Da ⊆ Db) =⇒ DV JhK(a, b) ' 1) &

((!DV JhK(a, b) & Da 6⊆ Db) =⇒ DV JhK(a, b) ' 0)].

Íåîáõîäèìè ñà Âè 4 òî÷êè çà îöåíêà 6.
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