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Èìå:

Âòîðî êîíòðîëíî ïî ÑÅÏ
17.12.2016 ã.

Çàä. 1. Äà ðàçãëåäàìå îïåðàòîðà Γ : F1 → F1, êúäåòî:

Γ(f)(x) '
{
x− 3, àêî x > 42

f(f(x + 3)) + 1, èíà÷å.

à) Äîêàæåòå, ÷å îïåðàòîðúò Γ å êîìïàêòåí. (2 ò.)

á) Äîêàæåòå, ÷å ñâîéñòâîòî

P (f) ≡ (∀x ∈ N)[!f(x) =⇒ f(x) ≥ 40]

å íåïðåêúñíàòî. (2 ò.)

â) Äîêàæåòå, ÷å (∀x ∈ N)[!fΓ(x) =⇒ fΓ(x) ≥ 40], êúäåòî ñ fΓ

îçíà÷àâàìå íàé-ìàëêàòà íåïîäâèæíà òî÷êà íà Γ. (2 ò.)

Çàä. 2. à) Äà ñå äàäå ïðèìåð çà îïåðàòîð Γ : F1 → F1, êîéòî
èìà áåçêðàéíî ìíîãî íåïîäâèæíè òî÷êè, âñÿêà îò êîèòî å
êðàéíà ôóíêöèÿ, è íÿìà íàé-ìàëêà íåïîäâèæíà òî÷êà. (2 ò.)

á) Âúçìîæíî ëè å äà ñúùåñòâóâà îïåðàòîð Γ : F1 → F1, êîéòî
èìà áåçêðàéíî ìíîãî íåïîäâèæíè òî÷êè è èìà íàé-ìàëêà
íåïîäâèæíà òî÷êà, êîÿòî å òîòàëíà ôóíêöèÿ? Îáîñíîâåòå
îòãîâîðà ñè! (2 ò.)
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{
x/3, àêî x ≡ 0 mod 3

f(f(3x− 1)), èíà÷å.
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Çàä. 2. à) Äà ñå äàäå ïðèìåð çà îïåðàòîð Γ : F1 → F1, êîéòî
èìà òðè íåïîäâèæíè òî÷êè, äâå îò êîèòî ñà òîòàëíè ôóíê-
öèè, è åäíà, êîÿòî å êðàéíà ôóíêöèÿ è å íàé-ìàëêà íåïîä-
âèæíà òî÷êà íà Γ. (2 ò.)

á) Çà ïðîèçâîëåí îïåðàòîð Γ : Fn → Fn, äà îçíà÷èì

Fixed(Γ) = {f ∈ Fn | Γ(f) = f}.

Âÿðíî ëè å, ÷å àêî Γ ⊆ ∆, òî Fixed(Γ) ⊆ Fixed(∆)? Îáîñíî-
âåòå îòãîâîðà ñè! (2 ò.)
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